Ejercicio. SeaC un conjunto no vac'io, cerrado y convexo en un espacio deertitd. Prueba que la
proyecci'on sobre&”, Po : H — H verifica que|| Po(z) — Po(y)|| < ||z — y|| para todos:, y € H.

Solucién.En virtud de la conocida caracterizacion de la proyecéigrse verifica que
Re (x — Po(z)|Po(y) — Po(x)) <0; Re(Po(y) — y|Pe(y) — Po(x)) <0
Sumando estas dos desigualdades obtenemos
Re(z —y + Poly) — Po(z)|Pe(y) — Pe(x)) = Re (z — y|Po(y) — Po(x))+[|Pe(y)—Pe(2)|I” <0
de donde deducimos que
|1Po(y)—Pe()])* < — Re (z — y|Po(y) — Po(@)) < | (@ — y|Poly) — Po(@))| < lla—yllI|Po(y)—Po(a)|

Donde hemos usado la desigualdad de Cauchy-Schwarz. @opslque| P (y) — Po(x)]| < |l —y||-



